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Kapitel 13

Aufgabe 13.1

Wir haben lhnen finf verschiedene Abgtimmungsregeln vorgestelt. Formulieren
Se wetere dréd Absimmungsregeln! Versuchen Sie dabei, Regedn zu finden, die
Ihnen akzeptabel erscheinen. Welche Alternative in dem Beispid aus Tabdle 131
wird bei Anwendung Ihrer Regeln jewells gavahit?

Lésung 131

Ergte ausgedachte Abstimmungsrege!:
Es wird ermittdlt, wie oft Alternativen as schlechteste angegeben we-

den. Es gewinnt digenige Alternative, die am sdtensten die schlechteste
ig. Sollte dies nicht zu einem eindeutigen Ergebnis fuhren, gewinnt die-
jenige Alternative, die am odtengen ds zweitschlechteste  angegeben
wird usw.

Lt. Tab. 13.1: Anzahl Nennungen as schlechteste Alternetive

a b c d e
Anzahl 5 4 0 0 0

Die Alternativen a und b scheiden aus, Unentschieden bei Alternaiven ¢, d und e
Daher wird nun ermittelt, wie héufig die Alternativen ¢, d und e ds zweitschlech-
teste genannt werden.

Anzahl Nennungen a's zweitschlechteste Alternative:

[ d e
Anzahl 4 3 0

Somit gewinnt Alterndtive e, da diese weder ds schlechteste noch ds zweitschlech-
teste Alternative genannt wird. Alle anderen Alternativen fdlen auf Grund von
Nennung a's schlechteste oder zweitschlechteste weg.

Zweite ausgedachte Abstimmungsregd:
An die Alternativen, die Uber dem ,Durchschnitt liegen, wird jewells

ein Pluspunkt vergeben. Die Alternativen, die unter dem , Durchschnitt”
liegen, erhdten nach dem gleichen Muser jewels einen Minuspunkt.

Die Alternative mit den meisten Punkten (verstanden ds Sddo von Plus
und M inuspunkten) gewinnt die Entscheidung.

[Anm.: Der Begriff ,Durchschnitt ist nicht vollig exakt. Fir besonders
Korrekte: Es gebe n Alternativen, die jedes Gruppenmitglied in ene Pr&
ferenzreihenfolge bringen kann. I1¢ n gerade, s0 gdten die W2 ,besse
ren“ ds ,Uber dem Durchschnitt, die n/2 ,schlechteren* ds ,unter dem
Durchschnitt”. I n ungerade, so gelten die (n-1)/2 ,besen* ds ,Uber
dem Durchschnitt”, die (n1)/2 ,schlechteten” as ,unter dem Durch
schnitt® und die ,mittlere* as ,Durchschnitt (diese erhd@it annahmege
mal3 weder Plus- noch Minuspunkt).]

Lt. Tab. 13.1 (, Durchschnitt” ist hier die drittbeste Alternative.)

a b c d e
Fraktion 1 4 4 -4 4
Fraktion 2 -3 3 3 -3
Fraktion 3 2 2 2 2
Summe -1 -3 1 -1 4

Nech dieser Regdl gewinnt aso Alternative e die Abstimmung.

Dritte ausgedachte Abstimmungsrege!:
Es werden (ebenso wie zuvor) Plus und Minuspunkte nach der Plazie

rung verteilt. Es erhdt jedoch nur die jewels bete Alternative enen
Pluspunkt, die jewells schlechteste Alternative einen Minuspunkt. Die
Alterngtive mit den megten Punkten (versanden ads Sddo von Plus- und
Minuspunkten) gewinnt die Entscheidung.

Lt. Tab. 13.1
a b c d e
Fraktion 1 4 -4
Fraktion 2 -3 3
Fraktion 3 -2 2
Summe -1 -1 2 0 0

Nach dieser Regd gewinnt aso Alternative c die Abstimmung.
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Aufgabe 13.2

Jede Abgimmungsregel versdld mindestens gegen en  Arrowsches Axiom. Gegen
welche Axiome verstof3en die von Thnen in Aufgabe 13.1 formulierten Regeln?

Lésung 13.2

Alle Regen verstolfen (nur) gegen das Unabhdngigkeitsaxiom. Zum  Nachwels
wird jewells auf das Beispiel aus Aufgabe 13.1 (dso Tabele 13.1) zurtickgegri ffen.

Erge Abstimmungsreod!:

Es liegt zundchgt eine kollektive Préferenz der Alternative e gegeniber der Alterne
tive ¢ vor (vgl. Aufgabe 131). Es wird nun ene neue Alternaive f eingefihrt.
Diese wird von den Fraktionen 2 und 3 gegeniiber dlen anderen Alterndiven préfe-
riert. Fir Fraktion 1 stelt Alternative f die neue schlechteste Alterndtive dar. Die
neuen Préferenzordnungen sind in der folgenden Tabelle zusammengefald.

Fraktion 1 Fraktion2 Fraktion 3
a

—|T|O || D
olo|jo|O|T|—
Q|T|D (L]0

Auf Grund der Nennung as schlechteste Alternative scheiden zundchst die Altane
tiven a und f aus In der zweiten Stufe scheiden die Alternativen b und d infolge
Nennung ds zweitschlechteste Alternativen aus. In der dritten Stufe wird Alternati-
ve ¢ von 4 Personen, Alternative e von 5 Personen ds drittschlechteste Alternative
angegeben. Folglich wird Alternative ¢ gewdhlt. Damit liegt eine kollektive Préfe-
renz der Alternative ¢ gegeniiber der Alternaive e vor. Das Axiom der Unabhén-
gigkeit ist hier dso verletzt.

Zweite Abstimmungsregel

Es liegt zunéchst eine kollektive Préferenz der Alternative e gegenliber der Aterna

tive d vor. Nimmt man nun die Alternative a aus der Entscheidungssituation heraus,
stimmt dies nicht mehr.

Lt. Tab. 13.1 (, Durchschnitt” ist nun die,, zweieinhalbbeste’ Alternative)

b [ d e
Fraktion 1 -4 -4 4 4
Fraktion 2 3 3 -3 -3
Fraktion 3 -2 2 2 -2
Summe -3 1 3 -1

Nun liegt eine kollektive Préferenz der Alternative d gegenlber der Alternative e
vor. Das Axiom der Unabhéngigkeit ist hier also verletzt.

Dritte Abstimmungsregd :

Es liegt zunéchst eine kallektive Préferenz der Alternative ¢ gegeniber der Altena
tive e vor. Nimmt man nun die Alternaive a aus der Entscheidungssituation heraus,
stimmt dies nicht mehr.

Lt. Tab. 13.1
b [ d e
Fraktion 1 -4 4
Fraktion 2 3 -3
Fraktion 3 -2 2
Summe -3 2 -3 4

Nun liegt eine kdlektive Préferenz der Alternative e gegeniber der Alternative ¢
vor. Das Axiom der Unabhéngigkeit ist hier also verletzt.

Aufgabe 13.3

Angenommen, Fraktion 3 ig im Bespid von Tabdle 131 Uber die Préferenzen
von Fraktion 1 und 2 unterrichtet. Wie kann Fraktion 3 durch drategisches Verhd-
ten die Gruppenentscheidung bei den in 1321 his 1326 vorgestelten Abstim-
mungsregeln inihrem Sinne beeinflussen?
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Lésung 133
1321 Regd der einfachen Mehrheit

Fraktion 3 mifte angtatt fir Alternaive c, ihre beste Alternative, fir Alternative b
gimmen, die dann gewinnt. Dies entspricht zwar nur der viertbesten Alterndive
von Fraktion 3, se ig jedoch immer noch bessxr ads Alternative a die song die
Abgimmung nach der Regd der einfachen Mehrheit gewinnen wiirde. Etwas Bes-
sres dsdie viertbeste Alternative kann Fraktion 3 hier nicht erreichen.

1322 Regd der absoluten Mehrheit

Hier kann Fraktion 3 durch drategisches Verhdten keinen besssren Ausgang he-
beiflhren. Aus der Stichwahl kéme aufgrund der Préferenzordnung von Fraktion 3
die Alterngtive b ds Seger hervor. Fraktion 3 kdnnte zumindest den unndtigen
Aufwand einer Stichwahl vermeiden, indem se bereits im ersen Wahlgang fir
Alternative b stimmt, die se Alternative a vorzient. Das Ergebnis des ersen Wah-
ganges wéare dann 5:4 zugunsten von b.

1323 Regel der Mehrheit der Paarvergleiche
Frektion 3 is hier bereits durch den ,nicht-drategischen” Ausgang des Abstim-
mungsprozesses bestmoglich gestelt, da deren beste Alternative ¢ die Abstimmung

gewinnt.

13.24 Regd der sukzessiven Paarvergleiche

Auch hier degt bereits be |, nicht-drategischem® Verhdten Alternative ¢, die von
Fraktion 3 bevorzugte Alternative.

1325 Borda-Reod

Ba ,nicht-strategischem®  Abgtimmungsverhdten wird Alternaive e gewdahlt.
Durch drategisches Verhdten der Fraktion 3 ist es jedoch moglich, dal3 Alternetive
¢ gewdhlt wird. Dies ig (ua) dadurch zu ereichen, dal3 Fraktion 3 in ihrer (vorge-
tauschten) Pr&ferenzordnung die Alternativen a und e austauscht. Dies fuhrt dazu,
dal3 Alternative e nur noch 18 Punkte erhdlt (und Alternative a nun 20). Da ¢ bel 21
Punkten liegt, wird jetzt die von Fraktion 3 préferierte Alternative ¢ gewahlt.

13.26 Approval Voting

Be ,nicht-srategischem”  Abgtimmungsverhdten (mit der in 1326 vorgegebenen
Anzahl abgegebener Stimmen pro Fraktion) wird Alternative d gewéhlt. Frektion 3

kénnte das Ergebnis auch hier dahingehend beeinflussen, dald Alternative ¢ gewahlt
wird. Dies |&% sch dadurch erreichen, dal3 nur je eine Stimme fir die beste Alte-
naive ¢ abgegeben wird. Damit erhédt Alternative ¢ 5 Punkte und wird gewdhit.
Wenn Fraktion 3 weterhin fir zwe Alternativen Stimmen vergeben muf3, wird die
Stuation deutlich schwieriger. Hier igt es ndmlich nicht mehr mdglich, ene eindew
tige Wahl von ¢ zu erreichen. Bekanntlich haben aus den Fraktionen 1 und 2 die
Alternativen a, d und e berets 4, Alternative b bereits 3 Stimmen. Es ist fur Frakti-
on 3 nicht mdglich, je eine weitere Stimme zu vergeben, ohne dald nicht zumindest
eine Alternative auler ¢ zumindest 5 Stimmen bekéme. Denkber ist, dald Fraktion 3
die zwei Stimmen an Alternative b gibt, so dal3 ein Patt zwischen den Alternativen
b und c entritt (hier kdme es nun darauf an, wie diese Pattstuation aufgelést wird),
bzw. dal} se die zwe Stimmen an Alternative d gibt, die dann mit 6 Punkten ein-
deutig gewdhlt, womit Fraktion 3 zumindest ihre zweitbeste Alternative sichern
kann. [Anm.: Weiterfihrend kdnnte man sich Uberlegen, dal3 die Mitglieder von
Fraktion 3 en aus ihrer Sicht noch besseres Ergebnis erreichen kdnnen, wenn ener
sine zwete Simmen an Alternative b und der andere an Alternaive d vergibt.
Unter der Annahme, dal3 eine Pettsituation zwischen zwei Alternativen durch (fa-
ren) Minzwurf aufgeldst wird, resultiet aus einem derartigen Abstimmungsverhd-
ten mit Wahrscheinlichkeit von jeweils Y2 entweder Alternative ¢ oder d. Dies wére
das unter den gegebenen Annahmen beste redliserbare Resultat.]



